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Na sua folha de respostas, indique claramente a versao da prova. A auséncia desta indicagdo implicara a anulag¢do de todo o grupo I.

GRUPO |

e Ascinco questdes deste grupo sdo de escolha multipla.

. Para cada uma delas, sdo indicadas quatro alternativas, das quais s6 uma esta correta.

e  Escreva na sua folha de respostas apenas a letra correspondente a alternativa que selecionar para cada quest3o.

e  Se apresentar mais do que uma resposta, a questdo serd anulada, o mesmo acontecendo se a letra transcrita for ilegivel.

e  (Cada resposta certa sera cotada com + 5 pontos; cada resposta errada sera cotada com zero pontos; cada questdo ndo respondida ou
anulada sera cotada com zero pontos.

1. Sejam A e B subconjuntos de um universo U tais que AN B = . Pode-se concluir que:

(A) AcB (B) AUB=U (€) B|A=¢ (D) (4\B)U(B\4)=U

2. Numa escola, cinco raparigas e trés rapazes, vao participar na festa de Natal. Cada um tem um poema
para recitar.

De quantas maneiras pode ser feito o alinhamento dos poemas de modo que os trés rapazes ndo
estejam em ordens consecutivas?

(A) 39600 (B) 4320 (C) 36000 (D) 25920

3. Na figura estdo representadas cinco cartas, entre elas dois ases: o as de ouros e o as de paus.
As cinco cartas vao ser baralhadas e dispostas, ao acaso, lado a lado.

A probabilidade de os dois ases ficarem lado a lado é igual a:

5C2 41x21

(A) o (B) T

(€ A, (D) G v
51 21%3! >

4. Um saco tem V bolas vermelhas e a bolas amarelas. Extraem-se, sucessivamente e ao acaso, duas
bolas do saco, nao repondo a primeira bola antes de retirar a segunda.

Sejam os acontecimentos:

V, : “Abola retirada na primeira extragdo é vermelha”.

V, : “A bola retirada na segunda extragdo é vermelha”.

Qual das expressdes seguintes da o valor da probabilidade condicionada P(\/2 /\/1)?

v-1 \Y v-1 v—-1
(A) — (B) ——— € — (D) ———
v+a v+a-1 a-1 v+a-1
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5. Sejam A e B dois acontecimentos de um espaco amostral E tais que:
e P(A)=k
* P(B)=k+0,1
e P(AUB)=0,8

Qual é o valor de K para o qual os acontecimentos A e B sdo independentes?

(A) 1,4 (B) 1 () 0,5 (D) 0,2

GRUPO Il

Nas questBes deste grupo apresente o seu raciocinio de forma clara, indicando os calculos e todas as justificagdes necessdrias. Quando ndo é indicada a
aproximagdo que se pede para um resultado, pretende-se o valor exato.

1. Na figura esta representado o icosaedro [ ABCDEFGHIJKL ] .
8 A £

1.1. Do conjunto das 12 letras, utilizadas para designar os vértices do icosaedro, vao
escolher-se 3 vogais e 3 consoantes, ao acaso, para formar uma sequéncia.
. ’ . . N . . /
Determine o numero de maneiras diferentes de, nessa sequéncia, as vogais e as ¢ ‘V
consoantes ficarem colocadas alternadamente. !

1.2. A Helena tem uma caixa de lapis de cor com 18 cores diferentes, entre as quais a

amarela. Ela pretende pintar todas as 20 faces do icosaedro, podendo qualquer

cor colorir qualquer face. . & 2
J4 coloriu de amarelo as 10 faces a sombreado na figura.

Determine a probabilidade de nenhuma das restantes faces do icosaedro ficar m
de amarelo mas todas coloridas com cores distintas. X !

Apresente o resultado na forma de dizima, arredondado as milésimas. Ii

2. Seja E um espaco amostral finito e sejam C e D dois acontecimentos, contidos em E, ambos com
probabilidade ndo nula.

Prove que:

P[((_Zm—D)/D}:P(C/D).

3. Para testar a eficacia de uma vacina no tratamento de uma determinada doenca, 100 voluntdrios foram
vacinados e outros 100 ndo foram vacinados.

e Dos que foram vacinados, 68 ficaram curados.
e Houve 38 voluntdrios que ndo foram vacinados e que continuaram doentes.

Determine a probabilidade de um voluntario ndo ter sido vacinado, sabendo que ficou curado.

Apresente o resultado em percentagem arredondado as unidades.
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4. Considere duas caixas A e B. A caixa A contém 6 bolas, das quais 4 sdo amarelas e as restantes sdo
azuis. A caixa B contém 8 bolas, sendo algumas amarelas e as outras azuis.

Lancou-se uma moeda ao ar. Se sair face nacional, retira-se uma bola da caixa A. Se sair face europeia,
retira-se uma bola da caixa B .

Sejam X e Y os acontecimentos:
X : “Sair face europeia na moeda”.
Y : “Sair bola azul”.

1
Sabe-se que P(Y | X ) = Z Quantas bolas de cada cor estdo inicialmente na caixa B ?

Numa pequena composicao, justifique a sua resposta, comecando por:

e explicar o significado de P(Y|X), no contexto da situagdo descrita.

e explicar o numero de casos favoraveis.
e explicar o nimero de casos possiveis.
o fazer referéncia a Regra de Laplace.

5. Considere as sucessdes (u,) e (v,) tais que:

e limu, =—oo.

e paran>100, v >—",

n =

Determine, por métodos exclusivamente analiticos, o limite de v, .

] 4 —sin(2x)
6. Considera afuncdo f, de dominio ; , definida por: f (X) = 2—1
X"+

6.1. Determine as expressdes algébricas de duas fungdes g e h tais que:

e g(x)<f(x)<h(x).
e lim g(x)=xlir11wh(x)=0.

X—>+00

6.2. Recorrendo a 6.1., determine e justifique o lim f (X) .

Xo>-+o0
FIM
Cotacoes
Grupo | Grupol Il
Questdes SpSS;cS);coada 11122 | 3| 4|5 ]|6.1]|6.2]| Total
Pontos 25 18 | 20 |24 |26 | 25|22 | 20 | 20 | 200
Soluges:  1.1.6048; 1.2.0,020; 3.48%; 5. +w; 6.1 g(x)=% e h(x)=x25+1; 6.2.0
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